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T6 Toan-Tin, truong THPT Bio Lic Tai liéu on tap mon Toan 12 giira ky 1-(Hoc sinh)

CHUONG L. UNG DUNG PAO HAM DE KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO.
BAI 1. TINH PON PIEU CUA HAM SO

1. PINH NGHIA. Gia sir ham s y= f(x) xac dinh trén K.
e Ham s y= f(x) ddng bién (ting) trén K néu Vx;,x, € K, x; < x, = f(x;) < f(x3)
e Ham sb y= f(x) nghich bién (giam) trén K néu Vxy,x, € K,x; < x, = f(x1) > f(x,)
Ham s6 déng bién hodc nghich bién trén K duoc goi chung 1a ham s6 don diéu trén K.
2. PINH L. Gia sir ham s6 f (x) c¢6 dao ham trén khoang K.
a)f (x) >0, Vxe K => f(x) ddng bién trén K.
f' (x) <0, Vxe K => f(x) nghich bién trén K.
b) f(x)>0,Vxe K va f'(x)=0 tai mot s6 hitu han diém trén K => f(x) ddng bién trén K
f(x) <0, Vxe K va f(x)=0 tai mot s6 hitu han diém trén K=> f(x) nghich bién trén K
Khoang K duogc goi chung 1a khoang don diéu cia ham sé.

Phin L. Cu tric nghiém nhiéu phwong an lra chon. Mdi ciu héi, hoc sinh chi chon mét
phuong an.

Cho ham s6 £ (x) c6 bang bién thién nhu sau:

z | —oo - 0 1 oo

f(x) - 0+ 0 ~ 0

+
+o20

NN

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (—o0;-1). B. (0;1). C. (-L;1). D. (-1;0)

Caul. Chohamsb f (x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 =1 0 1 400
f'(=z) 0
3

- 0+ - 0+
o0 +o00
f(x)
Ham s6 d4 cho dong bién trén khoang nao sau day?

A. (—oo;—l). B. (0;1). C. (—1;0). D. (—l;+oo).

Cau2. Chohamsd y=f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau

]

x ‘—oo -2 0 40

y ‘ + 0 - H - 0 +

Ménh dé nao dudi day ding?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—2)  B. Ham s6 dong bién trén khoang (-2;0)

C. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;0) D. Ham s nghich bién trén khoang (0;2)
Cau3. Chohamsb y=f (x) ¢6 do thi 1a duong cong trong hinh bén. Ham sé dé cho nghich bién trén

khoang nao dudi day?
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Y]

1

—

~Y

A. (—1;0). B. (—oo;—l). C. (0;1). D. (0;+oo).

Caud4. Chohamsd y= f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén.

¥4

RS

ot

1 (@] 1

Ménh dé nao sau day 1a ding?

A. Ham s6 da cho ddng bién trén khoang (0;2).

B. Ham s6 d cho dong bién trén khoang (—1;+oo) .
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khodng (-1;2).
D. Ham sb da cho nghich bién trén khoang (—oo; 1).

Cau5. Chohamsb y= f(x) c6 dd thi nhu hinh v&. Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao?
AY

A. (—oo;O). B. (1;3). C. (0;2). D. (0;+oo).

Cau6. Chohamsd y= —§x3 +mx” +(3m+2)x+1. Tim tat ca gia tri cia m d¢ ham s6 nghich bién

trén R.
m=>-1 m>-—1
A. ) B. 2<m<-1. C. 2<m<-1. D. )
m< =2 m< -2
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Cau7. Tim diéu kién cta tham sb thyc m dé hamsé y =x’—3x’ +3(m+1)x+2 ddng bién trén R.

A.-m=2. B. m<2. C. m<0. D. m=0.
A \ £ mx+4m . R 4 . A Ay oo s g Al
Ciau 8. Cho ham s60 y =——— v&i m la tham s0. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén cua m
xX+m
dé ham sb nghich bién trén cac khoang xac dinh. Tim s phan tir cta S.
A 4 B. Vo s6 C.3 D. 5

Cau9. Chohamsd f(x),bang xét diu cua f'(x) nhu sau:
x ‘ —aC -3 -1 2 +og

f(x) = g go= g Sk

Hamsb y = f(3-2x) dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;2). B. (2;3). C. (—0;-3). D. (3;4).
Cau 10. Cho hamsé f’(x) c6 bang xét dau nhu sau:
[= —X —2 1 3 +ao |
) - 0 + 0 + 0 —

Hamsd y=f (x2 + Zx) nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (-21). B. (—4;-3). C. (0;1). D. (-2;-1).

Cau 11. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham f'(x) trén R. Hinh v& bén la dd thi ciia ham s y = f'(x)

.Hamsb g(x)=f (x - xz) nghich bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?

01

O o Y (% R )

Phin II. Céu tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, hoc sinh chon ding
hoic sai.

\S}

Caul. Chohamsé y=f (x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:
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X —a0 -3 -2 +20
y’ - 0+ 0 -
¥y |/r 5
0
s / i

Khi do:

a) Ham s6 da cho dong bién trén cac khodng (—o0;—5) va (-3;-2)
b) Ham s6 di cho dong bién trén khodng (—o0;—5)

¢) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (~2;+o0)

d) Ham sb d3 cho ddng bién trén khodng (—o0;-2)

Cau2. Chohamsd f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau

Khi do:

a) Ham s6 dong bién trén khoang (-3;0).

b) Ham sb nghich bién trén khoang (0;3).

¢) Ham s6 dong bién trén khoang (—0;0).

d) Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;-3).
Cau3. Chohamsd y=f(x) c6dd thi nhu hinh v& bén.

V

-1‘

Khi do

a) Do thi ham sb cit tryc tung tai diém c6 tung do bang 3
b) Ham s nghich bién trén khoang (=3;0).

¢) Bong bién trén khoang (-10).

d) Nghich bién trén khoang (0;3).

Cau4. Chohamsd y =+/x*—3x . Khi do:

a) Tap xéc dinh D= —3;0 [ 0] 3;+0).
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b) Ham s nghich bién trén (-L1).
¢) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (-1;0) va (0;1).
d) Ham s dong bién trén khoang (\/g ;+OO) .
Caus5. Chohamsé y=x’+(m+1)x*+3x+2 (tham sb m ). Khi do:
a) Khi m = —1 thi ham s6 dong bién trén (—o0;+00)
b) Pao ham ctia ham s6 1a ' =3x +2(m+1)x+3
¢) Co 3 gié tri nguyén duong cia tham s6 m & ham s6 y=x’ +(m+1) x* +3x+2 ddng bién

trén R
d) C6 6 gié tri nguyén cua tham sb m dé hamsé y=x +(m+ 1) x* +3x+2 ddng bién trén R

Phén III. Ty Luin

CAul. Cho ham sd y=x"-3x"-9x+1. Ham ) nghich bién trén (a;b), v6ia, b 1a cac nghiém nguyén
cua phuong trinh y’=0. Khi do6 a+b?
Cau 2. Pao ham f' (x) ciaham s y="f (x) ¢6 d6 thi nhu Hinh 12. Ham s6 y= f(x) dong bién trén cac

khoang (a;b), (c;d). Tong a+b+ct+d bang?

_\' f

2

— -

Hinh 12

Cau 3. Tim m dé hamsé y=x’—3mx’ +3(2m—1)+1 dong bién trén R.

mx—2m+3

Céu 4. Cho ham s6 y = v6i m 1a tham sd. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén cta m

xX+m
dé ham sb nghich bién trén khoang (2 s+ oo) . Tim 6 phan ti cua S.

Cau 5. S0 gié tri nguyén thudc khoang (—2020;2020) ctia tham sé m déhamsd y =x" —3x* —mx+2019

dong bién trén (0;+0) la

Cau 5. Mot chuyén dong thang xéc dinh boi phuong trinh §(¢) = %ﬁ 3t +5t+2 véi t >0, trong d6 ¢

tinh bang gidy va s tinh bing mét. Trong khoang thoi gian nao véan tdc cia vat ting?
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Cau 6. Mot hop tac xa nudi ca thi nghiém trong ho. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién tich cua
mat hd ¢ n con ca thi trung binh mdi con c4 sau mot vu can ning P(n) =480—20n (gam). Hoi phai tha
c4 trong khoang nao trén mot don vi dién tich cua mat hd dé s gam ting?

Cau7. Mot con ca hdi boi ngugc dong dé vuot khoang cach 1a 300 km. Van tde dong nudc 1a 6 km/h.
Néu van tc boi cta ca khi nudc dimg yén 1a v (km/h) thi ning luong tiéu hao ctia ca trong ¢ gid dugc cho
boi cong thirc E(v) = ¢v’t, trong d6 ¢ 13 hing s va E tinh bang Jun. Vén tdc boi cua c4 khi nude ding yén
nam & khoang nao thi ning lugng tiéu hao ctia ca giam?

BAI 2. CUC TRI HAM SO

Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu lya chon

N B <R « R 5 A . \ A 1
Ciu 1. Tim diém cuec tiéu ctia do thi ham s0 y = §x3 —2x* +3x+1.

A x=1. B. (3;1). C. x=3. D. [1,-1].

Cau 2. Ham s0 nao dudi day khong co cuc tri ?

x*+1 2x—2

X ’ x+1

A y= C.y=x"-2x+1 D.y=-x+x+1

A \ X 2x+3 A .2 .
Ciu 3. Hamso y = ¢06 bao nhiéu diém cuc tri?

x+1

Al B. 0 C.2 D.3

Ciu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

r |—oo 0 3 +00
fl(x) + 0 - 0 e
/() R >

Gié tri cuc tiéu ctua ham sb di cho béng
A. 0 B. 2 C. 4 D. 3

Cau 5. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

r |—o0 = 2 +00
f(x) + 0 — 0 +
f(x) 1 e
——OO/ \2/

Ham s6 d3 cho dat cuc dai tai

A x=-1 B. x=-2 C.x=2 D. x=1
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Cau 6. Cho ham sb y:ax3+bx2+cx+d(a,b,c,de]R) .

¢ d6 thi nhu hinh v& bén. S diém cuc trj ctia ham s nay la
A. 0 B. 2 v ik, W

C. 1 D. 3 & %

Cau 7. Cho ham s6 f(x)=2x’ —9x” —24x +1. C6 bao nhiéu khang dinh dting trpng cac khang dinh sau?
(1) Piém cuc dai ciia ham sd 1a x =—1.
(2) Piém cuc tiéu cia ham s6 1a x =4.
(3) Gia tri cuc dai ciia ham sd 1a y=14.

(4) Gia tri cyc tiéu ctia ham s6 1a y=—111.

A.3 B. 1 C. 4 D.2
2
: . +x+4
Cau 8. Tim céc diém cyec tri cla ham s6 y = %
X+

A xp=-3,x,=1. B.x,=-3,x,=1. C.x,=-5, x,,=3. D. x.,=-5,
Xep =3
Cau 9. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi la dwong cong
nhu hinh v& bén. Khing dinh nao sau ddy 1a dung ? \

A. Biém cuc dai ciahamso la x=—4.
B. biém cuc dai chtaham so la x=-2. :
C. biém cuc tiéu cia hamso la x=-2.

D. biém cuc dai cia ham so la x=3.

Cau 10. Cho ham sd y=x-2vx"+4.Ménh dé nao sau day ding ?

2\/_

A. Ham sb ¢ gia tri cuc dai bﬁng —2\/5 ) B. Ham s6 dat cuc dai tai x=—"——

NE) 0\/_

C. Ham sb dat cuc tiéu tai x=——. D. Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu bang -

Cau 11. Mot ho 1am nghé dét vai lya to tim san xudt mdi ngay duge x mét vi lya (1<x<18). Téng chi
phi sdn xuat x mét vai lya, tinh bang nghin dong, cho boi ham chi phi C(x)=x’—3x* —20x+500. Gia

st ho 1am nghé dét nay ban hét san pham mdi ngay véi gida 220 nghin dong/mét. Vay ho ndy can san xuat
va ban ra mdi ngay bao nhiéu mét dé thu duoc loi nhuén toi da?

A. 6 mét. B. 10 mét. C. 18 mét. D. 12 mét.
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Phin 2. Céu tic nghiém ding sai

Ciau 1. Cho ham s6 y = f(x) va y = g(x) ¢c6

db thi 1a cac dudng cong nhu trong hinh dudi day.

=¥

a) Ham ) y = g(x) dat cuc tiéu tai diém x,>1.
b) Ham s6 y = g(x) c6 hai diém cyc tri.

¢) D6 thi ham s6 y = f(x) ¢6 diém cuc tiéula x=1.

d) Gia tri cuc dai cua ham ) y=f(x)lay,=1.
, P 2 |
Céu 2. Cho him 56 y = == 2x"+3x+ 2 ¢ 6 thi (C).
a) Ham s6 da cho c6 hai diém cuc tri.
b) Gia tri cuc tiéu cia ham sb 1a x =3.

¢) Biém cuc dai ciia d6 thi ham s6 da chola x =1.

J13

d) Khoang céch gitra hai diém cuc tri ctia dd thi ham s6 da cho 1a F

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x). Him s6 y = f'(x) lién tuc
va ¢6 dd thi trén R nhu hinh v& bén.
a) Ham sd y = f(x) dachoco4 diém cuc trj. ¥ y = f'(z)
b) Him s6 y = f(x) c6 3 diém cuc ticu. %

s 5T
¢) Ham s y=f(x)co3 diém cyc dai. \\/ \/

d) Ham s6 y = f(x) c6 1 diém cuc dai duong.

Cau 4. Choham 6 y = f(x)=x"—3x" +4. it g(x)=3f[ f(x)]|+4.
a) Ham ) g(x) co6 8 diém cuc tri.
b) Ham s g(x) co3 diém cyc dai.
¢) Ham s6 g(x) c6 4 diém cuc ticu.
d) Diém x, =0 la diém cuc tiéu cia ham sé y = g(x).
Phin 3. Ciu tric nghiém tra 1o ngin
Cau 1. Cho ham s y = f(x) biét f'(x)=x(x"~1)(x+1)". Khi do, ham s d& cho c6 bao nhiéu diém cyc
dai ?

CAu 2. Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh va lién tyc trén R . Him s6 y = f'(x) c6 bang xét ddu nhu sau
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Hoi ham s6 y = f(x) c6 bao nhiéu diém cuc trj ? Vb oy = ()

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va do thi
ham s y = f'(x) nhu hinh bén. D6 thi ham sb y=f(x)

bao nhiéu c¢6 di€m cuc ti€u va di€m cuc dai ?

Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) biét f'(x)= (x2 —l)(x—4) voi moi x € R. Ham
s6 g(x) = f(3 - x) c6 bao nhiéu diém cyc tri ?
Céu 5. Cho ham s y = f(x)co dao ham trén R va co bang xét dau £'(x) nhu sau:

T |—OO -2 1 3 +00

Hoi ham s6 y = f (x2 — Zx) ¢6 bao nhiéu diém cyc tiéu ?

xz—m(m+1)x+m3+l

Cau 6. C6 bao nhiéu gia tri cua tham s6 m dé ham so y = ¢o cuc dai, cuc ti€u

X—m

dong thoi diém cyc dai cta dd thi ham s6 ndm trén parabol (P):y =-2x".
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BAI 3. GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

Phin L. CAu tric nghiém nhiéu phwong an Ira chon. Mdi ciu héi, hoc sinh chi chon mét
phuong an.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cho ham s6 y = f(x) lién tyc trén [—1;+00) va c6 dd thi nhu hinh v&. Tim gié tri nhé nhat cta
ham sb y = f(x) trén doan [—1; 4].

A. 3. B. 1. C. 3. D. 0.

Cho ham sb y = f(x) lién tyc trén doan [—1;3] va c6 dd thi nhu hinh v&. Goi M,m lan luot la
gia tri 16n nhat va gid tri nho nhét ciia ham s y = f(x) trén

doan [—1;3]. Ta ¢ gia tri ciia M +2m 1a

A.M+2m=1. B. M+2m=2. C.M+2m=3. D. M +2m=4.
Cho ham s0 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh bén.
|
Gia trj 16n nhat cia ham sé nay trén doan [—l; 2] bang?
A. 5. B. 2.

C. 1. D. khong xac dinh dugc.
Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh va lién tuc trén khoang (—oo;%j va G;m}. D6 thi ham s

y = f(x) 1a duong cong trong hinh v& bén.
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Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

yl\
26— ==
[
! !
|
) >
oo [t 2 x
2
2
Tim ménh d& dung trong cac ménh dé sau?
A. rﬁezlf(f(x)zl B. r[{lgf](f(x):o.
C. r[ge;lg]if(x) = f(-3). D. rgg?f(x):f@).

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 do thi trén doan [—2;4] nhu hinh v& bén. Tong gié tri 16n
nhét va nho nhit cia ham s§ y =1 (x ) trén doan [—2;4] bang

u

A. 5. B. 3. C. 0. D. -2
Cho ham s y = f (x) lién tyc trén doan [-1;2] va co dd thi nhu hinh v&?

AY

gy

Goi M, m lan luot 14 gia trj 16n nhét va gia tri nhd nhat ciia ham s6 da cho trén doan [-1;2].
Tacé M +m bang:

A. 2. B. 0. C. 4. D. 1.

Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén [—1 ; +oo) va ¢6 d6 thi nhu hinh v&.
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o=
=
e
T
-
'ﬁ‘r

Tim gié tri 16n nhat cia ham s6 y = f(x) trén [1;4].
A.0. B. 1. C.4. D. 3.
Cau8: Chohamsd y= f(x) lién tyc trén doan [~1;3] c6 do thi nhu hinh v& bén. Goi M va m lan lugt

1a gi4 tri 16n nhat, gi4 tri nho nhét ctia ham s6 di cho trén doan [-1;3]. Gid tri M —m bang

A. 0. B. 1. D.5.
Cau9: Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhét va gi4 tri nho nhit ciia ham sd y = 2x° +3x% —12x+2
trén doan [—1;2] . Ti s % béng
m

A. —g. B. 3. C.é. D. -2.
5 2
Cau10: Chohamsb y = f(x) xdc dinh va lién tuc trén doan [-2;2] va c6 db thi 1a duong cong trong

hinh veé.

bit M =max f(x),m=min f(x). Khi d6 M +m béng

[27] 2]
A. 0. B. 8. C.2. D. 4.

Cau 11: Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dd thi nhu hinh v&. Xéc dinh gia tri 16n nhat ciia ham s trén
doan [0;5].
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¥

54

i+

At

; @.2)

A. max y=S5. B. maxy=3. C. maxy=4. D. max y=2.

[0:3] (053] 053] [0:3]
Cau 12: Cho ham sd v = f(x) lién tuc trén doan [ —1;2] va co dd thi nhu hinh vé bén. Goi M,m lan
luot 14 gia tri 16n nhét va gia tri nhoé nhit cua ham sb da cho trén doan [—1;2]. Ta cdé M +m
béng

Al B. 4. C.2. D. 0.
Cau 13: Chohamsd y = f(x),x€[-2;3] c6 dd thi nhu hinh v&. Goi M, m lan lugt 1a gié trj 16n nhét

va gié tri nho nhét ciia ham s f(x) trén doan [-2;3]. Gid tri M +m 1a

A. 6. B. 1. C.5. D. 3.
Cau 14: Chohamsd y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [—1;3] nhu hinh v& bén. Khing

dinh nao sau day dung?

Trang 14 / 39



T6 Toan-Tin, truong THPT Bio Lic

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

x -1 0 2 3

] 0/'5\-1/,4

A. 1[‘1_112;15](f(x):f(0). B. 1[17112;13>]<f(x):f(3).
C. r[r_112;13>]<f(x)=f(2). D. 1[1_1%1](f(x)=f(—1).

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién nhu sau

% —o0 0 1 +oo

V' + - 0+

v /' 0 +o0
i \‘“‘—1 7

Khiang dinh nio sau day 14 sai?

A. Ham s6 ¢6 gid tri cuc tiéu bang —1.

B. Ham sb dat cuc dai tai x =0 va dat cuc tiéu tai x=1.

C. Ham s c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhit bang —1.

D. Ham s6 ¢c6 dang hai cyc tri.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [-3;2]va c6 bang bién thién nhu sau.

x ‘ =3 -1 0 1 2
3 2
f(x) / \ / \\
-2 0 1
Goi M, m lan luot 1a gia tri 16n nhét va gi4 tri nho nhit cia ham sé y = f (x) trén

doan [-1;2]. Tinh M +m.
A. 3. B. 2. C.1. D. 4.

Cho ham sé y = f(x) x4c dinh trén [—\/5 5 } va c6 bang bién thién nhu hinh vé&:

X -3 -1 1 5
Y t 0 - 0o+

y()/’Z\A_z/’2

Khiang dinh nao sau day 1a dung?

5

A. min y=0. B. max y=24/5.
[aa)” ()
C. max y=2. D. min y=-2
[-3:45) [-V3:45)
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhur sau
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v\

\ / \ Py
\\”/ Y “/’“

Gia tri nhé nhat ctia ham s6 trén doan [-1;1] bang:

A. 1. B. 3. C. 1. D. 0.
Cau 19: Tinh tong binh phwong gié tri 16n nhat v gia tri nho nhét ctia ham s6 y = x* + 4x” +3 trén

doan [-1;1]?

A. 121. B. 64. C. 73. D. 22

r r 2
CaAu 20: Tim gi4 tri nhé nhat m cta ham s6: y =x” += trén doan [%;2} .
x
17

A. m=5. B. m=3. C.m:?. D. m=10.

Cau 21: Tim gia tri lon nhét ctia ham sb y= x—3 trén doan [0;2 .
x_
1 1
A. 5. B. ——. C.5. D. —.
3 3
Cau22: Goi M, m lan luot 1a gia tri lon nhét va gia tri nho nhét cua ham sb f (x) = 2x _1 trén doan
X+
[0;3]. Tinh gia tri M —m.
9 9 1
AM-m=——, B.M-m=3. C.M-m=—, D.M-m=—,
4 4 4
Céu 23: Gi4 tri 16n nhit cia ham s6 y = 3x _31 trén [0;2] 1a
1
A, —.. B. 5.. C. -5.. D. —l.
3 3

2
A . , NRVRET K, ox g ) A, o 1 £ X" +3
Cau 24: Goi M, m thu ty 1a gié tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y =

trén doan [—2; 0]

x—1
.Tinh P=M +m.
A. P=1. B.P=—E. C. P=-5. D. P=-3.
3
Cau 25: Gia tri nho nhét cua ham s f(x):x+& trén doan [1;5] béng
X
A. 8. B. %. C.17. D. -8.

N . A \ .y s 17 A .y . 5 A 5 \ A 16 A
Cau 26: Goi M, m lan luot Ia gid tri 16n nhat, gia tri nho nhat ctia ham so f(x)=x* —— trén doan
x

[—4;—1].Tinh T=M+m.
A. T=32. B. T'=16. C.T=37. D. T=25.

Cau 27: Gi4 tri 16n nhat cia ham s6 y = —3x* + 4x° +1 bang
A. 11. B. 0. C.5. D. 2.
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Tai liéu on tap mon Toan 12 giira ky 1-(Hoc sinh)

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Cau 34:

Cau 35:

Ham s6 nao dudi day co gia tri nho nhat trén tap xac dinh?

A y=x-3x+2. B. y=-2x"+3x" 1.

C.y=x"-2x"—1. D. y=—x"+4x".

Gid tri 16n nhét ciia ham s6 y =—x’ +3x+1 trén khoang (0;+o) bang:
A5 B. 1. , C. -1. D. 3.
Ham s0 nao dudi day co gia tri 1on nhat trén R ?

A, y=x"-2x". B. y=-3x"+x>-5.

C. y=x+3x"-Tx+1. D. y=-2x"—x"+5.

Cho ham s6 y = x* —2x? + 5. Khang dinh nao sau diy ding:
A. Ham so c6 gié tri nho nhat, khong c6 gia tri 1on nhit.

B. Ham so khéng co gia tri nho nhat, c6 gia tri 16n nhat.

C. Ham s6 khong c6 gia tri nho nhat, khong co gia tri 16n nhét.
D. Ham s6 c6 gia tri nho nhét, co gia tri 16n nhét

Py . 5 A 5 ‘ A 1 A 5 M ‘A
Gia tri nho nhat cua ham s6 y = x —5+— trén khoang (0; +oo) bang bao nhi¢u?
X

A. 0. B. -1. C. 3. D. -2
. . 4
Goi m 1a gi4 tri nho nhat cua ham s y = x—1+—1 trén khoang (1;+0). Tim m?
x_
A.-m=2. B. m=5. C. m=3. D. m=4.
2
Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 y = al 5 trén (2; 6].
x_
A.1(121;16r]1y=9. B.1(121;161]1y=8. C. r(121161]1y 4. D.1(121;16r]1y=3.
. . 4 .
Gié tr1 nho nhat cua ham s6 y =3x+— trén khoang (0;+oo) bang:
X
301
A 43, B. 442 . C. = D.7

Phan II. Ciu tric nghi¢ém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cAu, hoc sinh chon diing

hoac sai.

Céu 1: Xét ham 6 y = -

trén [0;1]. Khang dinh ndo sau day dung?

2x+1
. 1 1
ammny=——. b) max y=0. ¢) max y=1. d) min y =
) iy == ) maxy ) maxy ) mipr =y
Céu 2: Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 d thi nhu hinh v& dudi day. Cac ménh dé sau dung
hay sai?
'
TR |
J 1 \ /
/ '.1 {
I 1 I‘\‘ % i =
|' L %7 X
{ AT -->

a)r[rglz:}l)](f(x):& b) [I,Illﬂi()f(x):3'
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C) [{IlllaX)f(x)=+OO- d) I[l;l;'fll)](f(x)Zl
Cau 3: Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v&:
YA
-t 2
| o\ | =
_______ S\
—6l---- ;

Céac ménh dé sau dung hay sai?
a) Gia tri nho nhit cia ham sb bang —6.
b) Gia trj 16n nhat cia ham sé bang 2.
¢) Ham s6 dat cuc tiéu tai diém x=—6.
d) Ham sé dat cuc dai tai diém x=2.
Cau 4: Ham s6 y = £ (x) lién tuc va c6 bang bién thién trong [~1;3] cho béi hinh duéi day. Goi M 1a

gid tri 16n nhat ctia ham s6 y = f(x) trén doan [-1;3]. C4c ménh d¢ sau dung hay sai?

x | -1 0 2 3
y' + 0 - 0 +
5 4
Il.‘ - - .
0 >
a) M=1.
b) M =5.
¢) M=0.
d) M =4. )
Cau 5: Mot ham s6 c6 bang bién thién nhu sau:
T |—oo —2 0 1 400
Y + 0 — 0o + I -

4 5
1 . 2 0
Céc ménh d¢€ sau ding hay sai?
a)max y = 5,
b) min y = 2.
¢) max y = 4.
d) min y = 0.
Cau 6: Cho ham s6 y = f(x) 6 dd thi nhu hinh v&. Goi m va M lan luot la gia tri nho nhét va gié tri

16n nhat ciia ham s6 £ (x) trén doan [0;2]. Cac ménh d¢ sau dung hay sai?
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]

[ ]

M e

aym+M =2.
b) m+M =-2.
¢) m+M=0.
d) m+M=4.
Céu 7: Cho hamsé y=f (x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién
X —a0 0 1 e
J." + - 0 +

' _m/O\’_]/wc

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Ham s6 y = f (x) c6 gié tri cuc tiéu bang 1.

b) Ham s6 y = f(x) c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nhd nhét bang 1.
¢) Haim s6 y = f(x) dat cyc dai tai x =0 va dat cuc tiéu tai x =1.
d) Haim s6 y = f(x) c6 diing mt cuc tri.

Céu 8: Cho ham s6 y =+/x+ 2 c6 bang bién thién dudi ddy. Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Ham s6 khong c6 gia tri nho nhat.
b) Ham s6 c6 gia tri 16n nhat.
¢) Ham s6 co gia tri nho nhat bang —2.
d) Ham s6 c6 gi4 tri nho nhat bang 0.
Céu 9: Him s6 y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trong doan [—1; 3] cho trong hinh bén. Goi M 1a

gid trj 16n nhét ctia ham s y = f(x) trén doan [—1;3]. Cac ménh d¢ sau dung hay sai?
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% -1 0 2 3
h'd + 0 - 0 +

a) M = f(-1).
b) M = £(0).
¢) M = f(5).
d) M =f(4).
Ciau 10: Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:
X | —oo 0 | +o0
[+ T - o =
+o0
0~
Y ~1
—0”

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Ham s6 c6 gia tri 10n nhét bang 0 va gia tri nho nhit bang —1.
b) Ham s6 ¢o hai cuc trj.
¢) Ham s6 o ding mot cuc tri.
d) Ham s c6 gid tri cuc tiéu bang 1.
Céu 11: Cho ham s6 y = f(x) c6 d0 thi nhu hinh v&. Goi m va M 1an lugt 14 gia tri nho nhét va gi tri
16n nhit cia ham s& f(x) trén doan [0;2]. Cac ménh dé sau diing hay sai?

v

aym+M =2.
bym+M =-2.
cym+M =0.
d)ym+M =4.
Céu 12: Cho ham sé  f(x) lién tyc trén R va co bang bién thién
X | =% -1 2 +90
¥ - + 0 -

wm

-2 -1

Cac ménh dé sau dung hay sai?
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a) Him s6 y = f(x) khong c6 gid tri 16n nhat.

b) Ham s6 y = f(x) c6 gia tri nho nhit bang —2 .
¢) Him s6 y = f(x) dat gid tri nho nhat tai x = —1.
d) Ham sé y = f(x) c6 gia tri 1on nhit bang 5.

Phin IIL. Ty Luin

Cau 1: Hop sita 11 dugc thiét ké dang hinh hop chir nhat véi day 1a hinh vudng canh x cm. Tim x dé dién
tich toan phan cua hop nho nhat.

Tra loi:

Céu 2: Mot hop tac xa nuodi ca trong hd. néu trén mdi don vi dién tich ctia mit hd c6 n con c4 thi trung
binh mdi con ca sau mot vu can niang:P(n) = 480 - 20n (gam). Hoi phai tha bao nhiéu ca trén mot don vi
dién tich cia mat ho dé sau mot vu thu hoach duge nhiéu ca nhat?

Tra loi:

Céu 3: Ong Nam can xay dung mot bé chira nudc c6 dang hinh hop chir nhat khong co nap day dé phuc
vu cho viéc tudi cdy trong vuon. Do cac diéu kién vé dién tich vuon, ong Nam can bé co thé tich 1a

36 m3, day be c6 chidu dai gip hai lan chiéu rong va chiéu rong khong qua 4 m, biét rang chi phi vat liéu
xay du’ng moi mét vuong dién tich bé mat 1a nhu nhau. Hoi chiéu cao bé nudc bang bao nhiéu dé tong chi
phi vat liéu 1a nhé nhat?\

Tra loi:

Cau 4: Ong 4 dy dinh st dung hét S5m” kinh dé lam bé ca bang kinh c6 dang hinh hop chir nhat khong
nép, chidu dai gip d6i chiéu rong. Bé ca co thé tich 16n nhat bang bao nhiéu?

Tra loi:

Ciu 5: Mot chit diém chuyén dong theo phuong trinh S =—¢* +9/* +£+10 trong d6  tinh bang (s) va §
tinh bang (m). Thoi gian dé van toc cua chat diém dat gié tri 16n nhét la

Tra loi:

Cau 6: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —2¢° + 24¢* +9¢—3 v6i ¢ 1a khoang thoi gian tinh tir lac
bat dau chuyen dong va s la quang duong vat di duoc trong khoang thoi gian d6. Hoéi trong khoang thoi
gian 10 gidy, ké tir lic bat dau chuyén dong, van toc 16n nht cua vat dat dugc bang bao nhiéu?

Tra loi:

Céu 7: Mot chat diém chuyén dong theo quy ludt s = —#* + 6% +17¢, v6i ¢ 1a khoang thoi gian tinh tir luc
vat bat dau chuyén dong va s 1a quing duong vat di dugc trong khoang thoi gian d6. Khi d6 van tdc
v(m/s)clia chuyén dong dat gié tri 16n nhat trong khoang 8 gidy dau tién bang

Tra loi:

Céu 8: Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh S =—¢° +3¢> =2, trong d6 ¢ tinh bang gidy va S
tinh theo mét. Chuyén dong c6 van toc 16n nhat 1a

Tra loi:

Cau 9: C)ng A du dinh st dung hét 6,5m? kinh dé 1am mot bé ca béng kinh c6 dang hinh hop chir nhat
khong nép, chiéu dai gap do6i chidu rong (cac mdi ghép co kich thude khong dang ké). Bé ca c6 dung tich
16n nhit bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan trim)?

Tra loi:

Céu 10: Mot 6ng noéng dan c6 2400 m hang rao va mudn rao lai canh dong hinh chit nhat tiép giap véi
mot con song. Ong khong can rao cho phia giap bo song. Hoi 6ng co thé rao duoc canh ddng voi dién tich
16n nhat 13 bao nhiéu?

Tra loi:

Cau 11: Tim m dé tong gié tri 16n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y = f(x)=x* - 2x> +m trén doan
[-1;1] béng 5.

Tra loi:

Cau 12: Ong An mudn xdy mot bé chira nude dang hinh hop chir nhat, phan nép trén ong dé trong mot 6
c6 dién tich bang 20% dién tich cua day bé. Biét day bé 1a mot hinh chi
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Nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong, biét bé co thé chira tdi da 10m’ nudc va gia tién thué nhan cong 1a
500000 dong/m*. S tién tra it nhat cho nhan cong ma ong phai tra véi s la:

Tra loi:

Cau 13: Nguoi ta giang luoi dé nudi riéng mot loai ca trén mot goc hd. Biét rang ludi duogc gidng theo
mét duong thang tir mot vi tri trén bo ngang dén mot vi tri trén bo doc va phai di qua mot cai coc da cdm
san & vi tri 4. Hoi dién tich nho nhat c6 thé giing 13 bao nhiéu, biét ring khoang cach tir coc dén bo
ngang 1a 5m va khoang cach tir coc dén bo doc 1a 12m

Bo
doc

Khu nuoi

ci riéng .

B& ngang

Tra loi:

Cau 14: Ong A dy dinh st dung hét 6,7m" kinh dé 1am mot bé c4 bang kinh c6 dang hinh hop chit nhat
khéng nép, chiéu dai gip déi chiéu rong. Bé c4 co dung tich 16n nhit bang bao nhiéu?

Tra loi:

BAI 4. PUONG TIEM CAN VA PO THI HAM BAC 3

Phin 1. Tric nghiém nhiéu lya chon:

Caul: Tim sd tiém can ding cua dd thi ham s6 y= %
A. 2. B. 3. C.1. D. 0.

Cau?2: Cho ham s6 y= ix+_21 c6 dd thi (C). Tim toa do giao diém I cta hai dudng ti€ém can cua dd thi
(C).
A. 1(-2;2). B. 1(2;2). C. 1(2;-2). D. [(-2;-2).

Cau 3: Tiém can ngang cua do thi ham sd y= il 1 duong thang c6 phuong trinh?
x —

A. y=5. B. x=0. C. x=1. D. y=0.
2 —
Cau4: D) thj ham s y:w c6 bao nhiéu duong ti€ém can?
X +2x-3
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.
Cau5:  Trong cac ham sb dudi day do thi ham sd nao c6 tiém can xién?
x—1 x=2x-1 x’
A.y= . B.y=x"+3x>-1. C.y="—+—"—, D. y= .
DT yeE T YT e
a \ J4 2x* -3x -1 ‘A A ‘A ) X a1y 1y A 1s \ 2
Cau 6: Cho ham so y=—2,t1em can xién cua do thi ham so la duong thang.
x_
A. y=2x-1. B. y=2x+1. C.y=2x-3. D. y=2x+3.

Trang 22 / 39



T6 Toan-Tin, truong THPT Bio Lic Tai liéu on tap mon Toan 12 giira ky 1-(Hoc sinh)

Cau7: Duongthang y=x+1 la tiém can xién cua do thi ham s6 nao dudi day?

x—1 2 x*+1 2x% +x+1
A. = . B. =\VX _2X+3 . . = . D. =
YT Y YT ST
Cau 8: Dudng cong nao dudi day 1a dd thi cia ham sb y=x +x+1
.1"
-1 0] 1 2 3 X
A B. of T T

Ciau9: Chohamsd y=ax’ +bx’ +cx+d c6 dd thi nhu hinh v& bén. Ménh dé nao dudi day dang?

A.a<0;b>0,c>0;d <O0. B. a<0;b<0;c>0;d <0.
C.a>0b<0;c<0;d >0. D. a<0;b>0;c<0;d <0.

Cau10: Chohamsd y = f(x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh bén dudi
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1

2

C. . D. .
Cau11: Cho ham s y = f(x) lién tuc trén [-2;2] va c6 d6 thi nhu hinh v& bén. S6 nghiém thyc cia

(5 | ... —

-
—92 T
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Phin 2. Tric nghiém ding sai:
Ciu 1. Cho ham s6 = 12‘ 4% khi do:
o

a. Do thi ham s6 c6 tiém cin ngang 1 dudng thang y =2.
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b. D6 thi ham s6 ¢6 tiém cén ding 1a y = %

¢. Puong tiém can ngang cit @6 thi ham sd y = x* —3x—2 tai 3 diém.
d. Hinh chir nhat gidi han bdi 2 tiém céan cia dd thi va hai truc toa d6 c6 dién tich béng 1.
Tra Loi

2
" s x —2x+3 .,
Cau 2. Cho hams6 y=——, khi do:
x —
a. D6 thi ham so6 c¢6 hai duong tiém can.
b. Buong tiém can xién cua do thi tao voi hai truc toa dd mot tam gidc vuong can.
¢. Giao diém cua hai tiém can nam truc hoanh.
d. Buong tiém céan xién cua do thi song song vdi duong thang x+ y =0.

Tra Loi
|

Céu3. Chohamsb y=f(x) c6 dd thi nhu hinh bén dudi

a. Himsb [ (x) nghich bién trén khoang (0;1) .
b. Ham s6 f(x) dat cuc tiéu tai x=0.
¢. Himsé f (x) ddng bién trén khoang (—OO; 0).

d. Him s [ (x) dat cuc tiéutai x=1.

Tra Loi

Ciud. Chohamsb y=f(x) c6 db thi nhu hinh bén.

a. Himsb f (x) ddng bién trén khoang (—2;2) .

b. Ham sb f(x) dat cuc tiéu tai x =—1.

1
2024

¢. S6 nghiém thuc cua phuong trinh f(x)= 1a 3.
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d. Do thi ham s6 cit duong thang y = 2024 tai 3 diém phén biét.
Tra Loi

Phin 3. Ty luén:

3-4x
x—1

Bai 1. Tim cac dudng ti€ém can cia cac dd thi ham sb sau: y=
Bai 2. Tim cac dudng ti€ém cén cua cac dd thi ham s sau:
1 x*-3x+4
a)y=2x+1-——; hyy="—"""7
)y x+2 )y 2x+1
Bai 3.

a) Khao sét s bién thién va vé db thi ham sé y=—x° + %xz +6x-3.
b) Chung minh rang phuong trinh —x* + %xz +6x—3=0 c6 ba nghi¢ém phan biét, trong d6 c6 mot nghi€ém
\ 1
nhd hon —.
2

Bai 4. Cho ham s y =x* —3x” +2.
a) Tim diém 7 thudc dd thi ham sb biét hoanh d6 ciia 7 13 nghiém cua phwong trinh »"=0.
b) Chirng minh rang I1a trung diém cua doan thang ndi hai diém cuc tri ctia d6 thi ham s6.

Bai 5. Ban Viét muon ding tAm bia hinh vudéng canh 6dm lam mot chiée hop khong nip, co day 1 hinh
vudng bang cach cit bo di 4 hinh vudng nho & bdn goc ctia tim bia (Hinh 11).

Hinh 11
Ban Viét mudn tim do dai canh hinh vuong can cit bo dé chiée hop dat thé tich 16n nhat.
a) Hay thiét 1ap ham s6 biéu thi thé tich hop theox vé&i x 1a d6 dai canh hinh vudng can cit di.
b) Khao sat va vé dd thi ham s6 tim dugc.
Tir 46, hily tu van cho ban Viét cach giai quyét vin dé va giai thich vi sao can chon gié tri nay.
(Lam tron két qua dén hang phan muoi.)
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KHAO SAT VA VE PO THI HAM PHAN THUC HUU TY

3 ; +b
1. Dang ciia dd thi ham sé y ="~ (¢ % 0,ad — be = 0)
cx+d
+) Tap xéc dinh: D=R\ {_ﬂ}
c
+) Pao ham: y = ad;bcz
(cx+d)
- Néu ad—=bc>0pam 56 dong bién trén tirng khodng xdc dinh. D6 thi nam géc phan tw 2
va 4.
- Néu ad—=bc <0 pam 56 nghich bién trén ting khodng xdc dinh. D6 thi nam géc phan tw 1
va 3.
N s s A s d | a
+) D6 thi ham s6 ¢6: TCH: x=—— vaTCN: y=—
c c
A c A Le d a
+) Do thi c6 tam doi xtng: 1| ——;—
c c
ad—bc>0 ¢ y’>0 : ham s6 dong bién ad—bc <0 ¢ y’<0 : ham s6 nghich bién
__________/
3 ; ax’ +bx+c n . ;
2. Dang cua do thi ham s0 y=—— (a,m #0), x = ——khong la nghiém cua tu s0).
mx+n m
A s n
1. Tap xac dinh: D =R\{ ——}.
m
2. Gié6i han va tiém can
*Tiém can dung : x = _n
m
2
*Tiém canxién: y = ax +bx+c =Ax+B+ suy ra y= Ax+B la tiém can xién .
mx+n mx+n

3. Khao sat sw bién thién

amx” +2anx +bn —cm
(mx +n)’

+Paoham: y'= , + Dau y’ 1a ddu cua g(x)= amx® + 2anx + bn—cm

+Ag >0 :Ham sb c6 2 cuc tri. +Ag <0 : Ham s khong c6 cuc tri.
+ Bang bién thién:
+ Ham s0 ¢06 2 cuc tri va a.m >0.

Trang 27 / 39



T6 Toan-Tin, truong THPT Bio Lic

Tai liéu on tap mon Toan 12 giira ky 1-(Hoc sinh)

X —0

X1

—nifm

X2

+o

y +

0

y _w/’CD\

o)

+ Ham so0 ¢0 2 cuc tri va a.m<0.

X | —oo X -—nfm o X2 +o
y - 0+ Ly 0 - |
+u0 +or Cch
CT —n —3
+ Ham s khong ¢6 cuc tri va a.m>0.
x | —o -n/rn +oo
y' ’ + +

+ Ham s6 khong ¢ cuc tri va a.m<0.

X | - -n/m +o0
y - I i
+on \—’ ) +¢n

4. Do thi:_Nhan xét: DO thi nhan giao diém cua hai tiém can dung va xién lam tam doi xing.

a.m >0

am=0

Ham s6 ¢d 2 cyee tri

yll.

Ham s5 khdng co cye trj
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PHAN 1: TRAC NGHIEM

A N X=2 i o Ao TTx A an 1a: A7
Caul. Hamso y= 1 c6 do6 thi 1a hinh v€ nao sau day? Hay chon cau tra 101 dang.
x —
Cau2. Duodng cong trong hinh bén 14 db thi ciia ham s nao? . A

_ 2x+5

x+1 \
_2x+1 B

A.y=x"+3x +1. B.y

C.y=x"—x"+1. D. 0 € S
4 7 x+1 TN
Cau3. Bang bién thién trong hinh dudi la dd thi ham sb nao? \\1 1
X | —o | +00 '
}JI f— J—
~1 +00
—00 _I
A y:—x+3. B. y:_x_z. C. y:_x+3. D. y:_x_3.
x—1 x—1 x—1 x—1

3x+2 S .
Cau4. Hamso y= X c6 bang bién thién nao duoi day. Chon dap an dung?

X | —o0 1 400
A Y - -
B X | —o0 -5 +00
. _}” _ _
+w\ +00 \
Y —a0 —a0
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X | —oo 1 +0
C. y’ — _
+00 +00
—00 —00
X | —o =5 +c0
D. Y — —

=

Ciu 5. Cho d6 thi ham s6 y = f(x) nhu hinh bén. Khing dinh nao 1a

ding? !
A. D0 thi ham s6 ¢6 tiém can dimg x=—1, tiém cn ngang y =2. o N CO
B.  Ham s6 nghich bién trong khoang (—o0;—1) va (—1;+0). /: |
C. Ham s c6 hai cyc tri. 2 - 1 '
D. Ham s6 dong bién trong khoang (—oo;+0).
Cau 6. Cho d0 thi ham s6 y = £(x) nhu hinh bén. Khang dinh nao sau A
y
day la dung?
A. D0 thi ham s6 chi c6 mot tiém cén.
B. Do thi ham so6 ¢ tiém can dung x =0, tiém can ngang y =1.
C. Ham sb c6 hai cuc tri.
D. Ham s6 dong bién trong khoang (—0;0) va (0;+00). — | ;
’ I 2 A 0 1 >
Cau 7. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién sau. \
X | —o0 | 400
Y — -
Khing dinh nao ding? ® -
A. Do thi ham sb ¢o tiém can ding x =1, tiém can ngang y =-1.
B. Do thi ham sd o tiém can dimg x =—1, tiém c4n ngang y =1.
C. Do thi ham s co hai duong ti¢ém can dung.
D. Do thi ham s6 c6 hai dudong tiém can ngang.
2A A A 9 Y A 1 \
Cau 8 . Tiém can xién cua ham so : y=—x+1 +—1 la:
x —
A, y=-x+1 B.y=x-1 Cy==x-1 D. y=x

Ciau 9 . Puong thiang y =x+2 14 tiém can xién cta dd thi ham sb nao sau day?
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2 2
N y:x +x+1 B. y:x +x+2
x+1 x—1
vk
2 _ 2
C.y:sz D. y= d
x+1 1-x
Cau10: Db thi bén la cia ham s nao sau day : |-\
2 2 :
x“+4 x° =4 /
A.y= B. y= 5 sl
X X X o 2 1 ‘\;
_ 2 2 '
C y= x“+4 D.y= X 4
X X 4

Céu 11 : DO thi bén 1a cua ham s6 nao sau day :

2 _ 2
A.y:x +2x-1 B.y- x“+2x+1
x—1 x—1 L
2 2 1
C.y= x“+1 D.y= x“+2x+1
x+1 x+1

Ciau 12 : Bang bién thién sau ctia d6 thi ham s6 nao?

H oo =2 -1 O oo !
il ? - —|——<:_(> o o '
h i ' = R .:\ ~ B
_c":(') — .*C']_ 4
AL y:x2+2x+2 C.y:x2+2x+l
x+1 x+1
2 2
B. _Xx +2x+1 D.y:x +2x+2
x—1 x+1
PHAN 2: Pung / sai ' CA
Céu 1. Cho d thi ham s6 y = f(x) nhu hinh bén. |
A. DO thi ham sb c6 tiém can dimg x=—1, tiém canngang y=2. BD/S ,
B. Ham s dong bién trong khoang (—o0;—1) va (—1;+0). p/s T "/—‘ '
C. D) thi ham s6 c6 hai ti¢m can. p/S S & >
D. Ham s co hai cuc trj. b/S /
Céu 2. Cho ham sé y=2X="  Khido
3—x
A. Tiém can ngang y = E , Tiém can ding : x =3 b/S
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B. Ham s6 khong c6 cuc tri.
C. Ham s6 dong bién trén R.
D. D6 thi ham s6 c6 tam d6i xtmg 1a 1(3; -2).

2
Céu 3. Cho ham sé == =% *+1
x—2
A. Tiém can xién 1a dudng thang y =x — 1
B. Ham s ¢6 2 cuc tri
C. Ham sb dong bién trén (2; +o0)
D. D5 thi ham s6 ¢6 tiém can ngang la y =2

Céu 4. Cho ham s6 y = ““ % 06 &b thi 13 hinh v& bén.

cx +d

A. Pao hamy’> 0 véi moi x khac —%

B. Tiém cindimg x = = < 0
C. bd <0 vaab>0.
D. Ham s nghich bién trén tap xac dinh.

PHAN 3 : Tw ludn

Bai 1: Cho ham s6 y = z

— c6 db thi (C)

b/S

b/S

b/S

b/S

a) Khao sat su bién thién va v& dd thi (C ) ctia ham sb trén.

b/S
b/S
b/S

b/S
b/S
b/S
b/S

A

Y.

\r\
&

b) Goi I 1a giao diém cua hai tiém cin ctia (C ) . Xét tam giac déu A BI c6 hai dinh A, B thudc (C’ ) , tinh

d0 dai doan AB ?

Bai 2: Cho ham sb y = 2{”

(C) tai hai diém phan biét c6 hoanh do z,, z, théa man 2z 2, — 8(z, +1,) = 7.

2
Bai 3: Cho ham sb y :#
x_

a) Khao sat sy bién thién va v& d6 thi (C).ctia ham s6 v6i m = 2.

b) Tim m dé ham so c6 2 cuc tri.

c6 dd thi (C). Tim tham s thuc m dé dudng thang d : y = m — 2z cat

Bai4: Choh/s y= LX;“ ¢ dd thi (C) va diém M bét ky thudc (C). Goi I 1a giao diém hai duong

2Xx —

tiém can. Tiép tuyén tai M cua (C) cit hai tiém cén tai A va B.

a) Khéo st sy bién thién va v& (C).
b) CMR: M la trung diém AB;

¢) CMR: Tich khoang cach tir M dén hai duong tiém cén 1a khong doi;
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Chwong II. VECTO VA HE TOA PO TRONG KHONG GIAN
Bai 1. VECTO VA CAC PHEP TOAN TRONG KHONG GIAN
Phin 1. Tric nghiém nhiéu lya chon:
Caiu 1. Trong khong gian cho ba diém A, B, C tuy ¥, tim két luan sai?
A. BC=BA+AC. B. AC=AB+BC C. AC=BC-BA D.
AC=BA-BC
Ciu 2. Cho hinh binh hanh ABCD, déng thirc nao sau day la dung?
A. AB=DC. B. AB=CD. C. AC =BD. D. AD=CB.
Ciu 3. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’, ¢6 bao nhiéu vecto bang véc to AB?
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
Cau 4. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’, c6 bao nhiéu vecto c6 do dai béng do dai véc to AB?
A. 4. B.7. C.s. D. 6.
Ciu 5. Cong thirc nio sau day ding dé tinh tich v hudng ctia hai vecto trong khong gian?
A. ab=ab.sin(a,b). B. a.b = ab.cos(a,b).
C.ab= ‘Zx‘.‘lg‘.sin(a,l;). D. ab= ‘ZJ‘.‘B‘.COS(&,B).
Cau 6. Cho tu dién ABCD, goi M, N lan luot 1a trung diém cua AB, CD, khi @6 vecto BM + AC + ND
bang

A. 0. B. NM . C. MN . D. 4D.
Cau 7. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’, cong thirc nao sau day la ding?

A. AC'= AB+AD'+ AA'. B. AC'=AB+AD+ AA'.

C. AD'= AB+ AD + AA". D. AC'=AB+AC+AA'.

Ciau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tim O, khang dinh nio sau day la sai?

A §6=%(§2+§+SE+§5). B. OA+0B+0C+0D=0

C. SA+SC=SB+SD. D. SA-SC = SB—SD

Céu 9. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 do canh bang 2, d6 dai vécto \BZ +BC + BB'| bang
A.4 B. 2./3. C. V2. D. 6.

Cau 10. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC, goc giira hai vec to SAva BC bang

A. 60°. B. 90°. C. 120°. D. 45°.

Cau 11. Ba luc Fl ,FZ,E cung tac dong vao mot vat c6 phuong do6i mot vudng goc va co6 do lon lan luot 1a

3N, 4N, 5N . D¢ 16n hop luc cua ba lyc da cho bﬁng

Trang 33 /39



T6 Toan-Tin, truong THPT Bio Lic Tai liéu on tap mon Toan 12 giira ky 1-(Hoc sinh)
A. 12N. B. 7N. C. 5V2N. D. 43N.

Phin 2. Tric nghiém ding sai:
Ciu 12. Trong khong gian cac khang dinh sau day dung hay sai?

a) Goc giira hai véc to trong khong gian co gia tri tir 0° dén 90°. A. Pung B. Sai.

o

b) Goc gitra hai vecto khac 0 duogc tinh theo cong thue cos(Zz,B) === - A. Dung B. Sai.
g
2

al .

—

¢) Véivéc to a batky ta co a.a =

A. Bung B. Sai.
d) Véi hai vecto bat ky ta c6 Zlvuéng gbc b ab=0. A. bung B. Sai.
Céu 13. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang 1, cac khing dinh sau dung hay sai?

a) Goc giira hai vecto AB'va R’bﬁng 90°. A.Pung B. Sai. B' c'

b) Do dai véc to AC bang 2. A.Ping  B. Sai. A

¢)I1a trung diém B’C’, tac6 Al = AB'+ AC'. A.Pung B. Sai.

d) Tich vo huéng AB'.CD =1 A.Pung B. Sai.

Céu 14. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’, cac két qua sau dang hay sai?

a) AB+B'C'+DD'= AC' A. Ding B. Sai.
b) DB'+D'D+BD'= BB’ A. PlngB. Sai.

¢) AB'+C'D=BC+D'A' A. Piing B. Sai.
d) AB+AD+C'A'=D'A’' A. Piing B. Sai.

Ciu 15. Cho tir dién déu ABCD c¢6 canh bang a, goi I 13 trung diém ctia BC va G 1a trong tim tam giac
BCD, cac khang dinh sau ding hay sai?

2

a) AB.AC = % A.Ping B. Sai. 2
b) Géc (ZE,E@) - 60°. A.Ping B. Sai.
. A C
¢) bo dai ‘AG‘ = a36 . A.bung B. Sai.
a |
d) Zé:?ﬁ+%5§—%ﬁé A. Pung B. Sai. s

Phan 3. Ty luén:
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Cau 16. Mot chiéc dén led hinh tron dwoc treo song song véi mit phing
nim ngang boi ba soi diy khong dan tir diém O trén tran nha va lan luot
budc vao ba diém A, B, C trén dén sao cho OA, OB, OC vuong goc ting doi

mét. Céc lyc cang F;, F,, F; 1an lugt trén mdi soi ddy c6 do 16n

F

1

F,

= ‘}73 ‘ =10N (hinh v&). Tinh trong lugng cta dén tron.

Cau 16. Mot em nho can nang 20kg truot trén cAu trugt c6 do dai 5m, cau

trugt co goc nghiéng theo phwong nim ngang 1a 40° (hinh v&).
a) Tinh d¢ 16n cua trong luc P tac dung 1én em nho, cho biét vecto gia toc

roi tw do c6 do 16n bang 9,81m /s> .

b) Tinh cong sinh ra béi trong lwc P khi em nho trugt hét chidu dai cau

truot.

Cau 18. Mot thi mén dung lyc dé phat qua bong c6 khéi luong 0,4kg vé
phia khung thanh d6i phuong. Mudn qua bong bay véi gia toc 95m / s? thi
thi mén d6 can phai tac dong vao qua bong mot luc co do 16n bang bao

nhiéu Niuton?

Cau 19. Mot xe chd hang dat trén mit day dudi ciia mot khung sét c6 dang
hinh hop chit nhat, bén dinh A, B, C, D ¢ mat day trén khung sit duoc ndi
v6i moc E clia can cau bang cac doan day xich co do dai bang nhau, va cling
tao voi mit phiang (ABCD) mot goc 45°. Biét mat phang (ABCD) nam

ngang, chiéc can ciu kéo khung sét 1én theo phuong thing dimg, cac luc

cang F, F,, F,,F, déuco cudng dd S000N va trong lugng khung sit la

2500N. (hinh v&). Tinh trong lugng cua xe (1am tron dén hang don vi).
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Cau 20. |

Mot Iyc tinh dién F tic dong lén dién tich diém M trong dién truong déu M,

N
lam cho M dich chuyén theo dudng gip khiic MPN (hinh v&). Biét dién tich o 5. E
= d F .\_ \\\
g =2.10"2C, vecto dién truong E c6do16n E=1,8.10°N/C vad= \P "\
H L
___________ =N

MN = 10mm. Tinh céng A sinh ra béi lyc tinh dién ﬁ .

BAI 2: TOA PQ CUA VECTO TRONG KHONG GIAN
I. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN
Cau 1: Trong khong gian voi hé truc toa d0 Oxyz, cho a = —i+ 2}' —3k . Toa dd cla vecto a la
A. (-1;2;-3). B. (2;-3;-1). C. (2;-1;-3). D. (-3;2;-1).

Ciu2: Trong khong gian Ox)z, cho diém A(2; 2;1) . Tinh d¢ dai doan thiang OA.
A. 04=A5. B. O4=5. C. 04=3. D. 04=9.

CAu3: Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto a =(2;1;0) va b =(~1;0;—2). Tinh cos(a,b).
L2 L2 L2 L2
A. cos(a,b):—g B. cos(a,b):—g C. cos(a,b):E D. cos(a,b)ZE
Cau4: Trong khong gian Oxyz cho ba diém M (2;3;-1), N(-LL1) va P(Lm—1;2). Tim m dé tam
giac MNP vuodng tai N .
A. m=2 B. m=-6 C.m=0 D. m=-4
Cau5: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;1;1),B(5;-1;2),C(3;2;-4). Toa do diém M thoa
man MA+2MB-MC =0 1a
A. M(4;—%;%). B. M(4;—%;—%) C. M(4;%;%). D. M(—4;—%;%).
CAiu 6: Trong khong gian voi hé toa d0 Ox)z cho cac véc to u= 2;—2}'+7c, v= (m;2;m+1) voi m la

—

tham s0 thye. C6 bao nhiéu gia tri cia m dé ‘u‘ =v.

A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
Cau7: Trong khong gian véi h¢ truc toa d§ Oxyz, cho a =(2;3;1), b :(—1;5;2), ¢ :(4;—1;3) va

X

= (—3; 22;5) . Dang thirc nao ding trong cac dang thirc sau?
A. x=2a-3b-c. B. x =—2a+3b+c.
C. x=2a+3b-c D. x=2a-3b+c.

Cau8: Trongkhong gian Oxyz , cho hai diém 4(2;-2;1), B(0;1;2). Toadd diém M thudc mit phing
(Oxy) sao chobadiém 4, B, M thing hang la
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A. M(4;-5;0). B. M (2;-3;0). C. M (0;0:1). D. M (4;5;0).

Cau9: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz , cho hai diém A(0;1;-2) va B(3;-11). Tim toa do

diém M sao cho AM =34B.
A. M (9;-5;7). B. M (9;5;7). C. M (-9;5;-7). D. M (9;-5;,-5).

Cau 10: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz , cho hai diém A(l; 2;—1),@ = (1;3;1) thi toa d0 cua
diém B la:
A. B(2;5;O). B. B(O;—l;—2). C. B(O;I;Z). D. B(—2;—5;0)

Cau 11: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz , cho ba diém A(1;2;-1), B(2;-1;3), C(—4:7;5). Toa do

chan duong phan giac trong goc B cua tam giac ABC 1a

2 11 11 2111
A | —=;—;1 . B.| —;—-2;1[. C.|=—:—|. D. (—2;1L1).
3°3 3 333

II. TRA LOT DUNG SAI

Cau1: Chohinhchop S.4BCD c6 didy ABCD 13 hinh vudng cé cic canh biang 1, S4D 1a tam giac déu
va nam trong mit phang véi day. Goi O,M va N lan luot 1a trung diém ctia 4D,BC va CD.
Thiét 1ap hé truc toa d0 Oxyz nhu hinh vé.

A. Toa d6 céc diém A,B 1 A(O;—%;OJ,B(I;—%;OJ.
B. Toa do cac diém C,D 1a C(l;%;OJ,D O;%;OJ.
C. Toa d6 diém s 1a S(O;O;?].

D. Toa d6 cac diém M, N 1a M(I;O;O),N(%;%;Oj.

Cau2: Trong khong gian Oxyz , cho hinh hop OABC.O'A'B'C' c6 A(l; 1;—1),B(0;3;0),B—C' =(2;-6;6)
. Goi H,K lan luot 1a trong tAm ctia tam giac 04’0’ va CB'C'.
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a) Toa d diém C' 1a (2;-3;6)

b) Toa dd diém O’ 1a (3;-5;5). A
¢) Toa do véc to AB'=(-2;3;-6).

d) Toa d¢ véc to HK =(~1;2;-1).

Cau 3:

Cau 4:

Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tir cting mét dia diém. Chiéc thir nhat cach diém xuét phat 2 km
vé phia nam va 1km vé phia déng, dong thoi cach mit dit 0,5 km . Chiéc thtr hai ndm cach
diém xuat phat 1 km vé phia bic va 1,5 km vé phia tay, dong thoi cach mat dat 0,8 km .

Chon hé truc Oxyz véi goc O dat tai diém xuat phat ctia hai khinh khi ciu, mit phang (Oxy)
tring véi mat dat voi truc Ox hudng vé phia nam, truc Oy hudng vé phia dong va truc Oz

hudng thing dimg 1én troi (Hinh bén dudi), don vi do 1dy theo kilomet.

; - \ .
Bac .~ R I e ' Nam
= I

a) Voi hé toa d6 di chon, toa do khinh khi cu tht nhét 1a ( 2;1;0,5).

b) V6i hé toa d§ da chon, toa do khinh khi cau th hai la (-1,5;-1;0,8).

¢) Khoang céch tir diém xuét phat dén khinh khi cAu thtt nhét bing v21 km.

d) Khoang céch hai chiéc khinh khi cau 1a 3,92 km (Két qua lam tron dén hang phan trim).

Hinh minh hoa so d6 mot ngoi1 nha trong hé truc toa do Oxyz , trong do nén nha, bén birc tuong

va hai mai nha déu la hinh chir nhat.
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Q(2;5:4)

R (:(4;5,3)

E(0;0;3)

1
Cl--mmmmmmmm e ----) B(4;5;0)
’

000, 0;0) A x
a) Toa dd ctia cc diem A4(5;0;0).
b) Toa do cia céc diem H (0;5;3).

c) Géc nhi dién 6 canh la duong thing FG , hai mit lan lugt 1a (FGOP) va (FGHE) goi la
goc dbc ctia mai nha. S6 do cua goc dbe ctia mai nha bang 26,6° (lam tron két qua dén hang

phan muoi cua do).

d) Chiéu cao ciia ngdi nha 1a 4.

III. TRA LOI NGAN

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Trong khéng gian Oxy, cho hai vecto a = (3;2;5) va b = (3m +2;3;6 —n). Tinh gia trj biéu thirc
6m +2n & hai vecto @,b bang nhau.

Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho cac diém OA=i+ 0}' +3k, OB=2i+ 3;‘ — 4k,
OC =-3i+ j+2k . Diém D(x;y;z) sao cho ABCD la hinh binh hanh. Tinh P =2x+y-z.
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1a hinh vudng canh bang 5, S4=2 va SA L (ABCD). Chon hé
truc Oxyz c6 géc toa do tai A; cac diém B, D, S 1an luot trén cac tia Ox, Oy, Oz. Toa d6 diém
C(x;y;z). Tinh P=x’+)’+2°.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B’C’D’c6 AB =2;AD =3; AA'=4. Chon h¢ truc toa d§ Oxyz
c6 goe O tring véi A, cac diém B; D; A’ 1an lugt thuge Ox; Oy; Oz. Tim toa d6 cua C'(x;3;z).
Tinh P=x-z.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1a hinh vudng canh bang 3, S4=4 va SA L (ABCD). Chon hé
truc Oxyz co géc toa do tai A; cac diém B, D, S lan luot trén céc tia Ox, Oy, Oz. Goi M 1a trung

diém SC. Tim toa do diém M(x;y;z). Tinh T =x+y—%z.
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